
ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÅÑÊÈÉ ÔÅÑÒÈÂÀËÜ ÇÎËÎÒÎÅ ÐÓÍÎ.

6 êëàññ. Êîìáèíàòîðèêà�1. 2 èþíÿ 2010.

1. Ñðåäè 5 øêîëüíèêîâ A, B, C, D, E äâîå âñåãäà ëãóò, à òðîå âñåãäà ãîâîðÿò ïðàâäó. Êàæäûé
èç íèõ ñäàâàë çà÷åò, ïðè÷åì âñå îíè çíàþò, êòî ñäàë çà÷åò, à êòî � íåò. Îíè ñäåëàëè ñëåäóþùèå
óòâåðæäåíèÿ.
A: �B íå ñäàë çà÷åò�. B: �C íå ñäàë çà÷åò�. C: �A íå ñäàë çà÷åò�. D: �E íå ñäàë çà÷åò�. E:
�D íå ñäàë çà÷åò�. Ñêîëüêî èç íèõ çà÷åò ñäàëè?
2. a) Ìîæåò ëè ñëó÷èòüñÿ, ÷òî â êîìïàíèè èç 99 äåâî÷åê è 98 ìàëü÷èêîâ âñå äåâî÷êè çíàêîìû ñ

ðàçíûì ÷èñëîì ìàëü÷èêîâ, à âñå ìàëü÷èêè � ñ îäíèì è òåì æå ÷èñëîì äåâî÷åê?
á) À ìîæåò ëè ñëó÷èòüñÿ, ÷òî â êîìïàíèè èç 98 äåâî÷åê è 97 ìàëü÷èêîâ âñå äåâî÷êè çíàêîìû ñ
ðàçíûì ÷èñëîì ìàëü÷èêîâ, à âñå ìàëü÷èêè � ñ îäíèì è òåì æå ÷èñëîì äåâî÷åê?
3. Ñðåäè 1001 ìîíåòû 500 íàñòîÿùèõ è 501 ôàëüøèâàÿ. Âñå íàñòîÿùèå ìîíåòû âåñÿò îäèíàêîâî, âñå

ôàëüøèâûå ìîíåòû îòëè÷àþòñÿ ïî âåñó îò íàñòîÿùèõ. Ôàëüøèâûå ìîíåòû ìîãóò âåñèòü ïî-ðàçíîìó,
âîçìîæíî, íåêîòîðûå èç íèõ òÿæåëåå íàñòîÿùèõ, à íåêîòîðûå � ëåã÷å. Êàê ñ ïîìîùüþ âçâåøèâàíèé
íà äâóõ÷àøå÷íûõ âåñàõ áåç ãèðü íàéòè õîòÿ áû îäíó ôàëüøèâóþ ìîíåòó?
4. Êëåò÷àòûé êâàäðàò 2111×2111 ðàçáèò íà ïðÿìîóãîëüíèêè 2×4 è 1× 3 (ïðÿìîóãîëüíèêè ìîæíî

ïîâîðà÷èâàòü). Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ ñòðîêà èñõîäíîãî êâàäðàòà, ïåðåñåêàþùàÿ íå÷åòíîå êîëè÷å-
ñòâî ïðÿìîóãîëüíèêîâ ðàçáèåíèÿ.
5. Ïóòåøåñòâåííèê ïîñåòèë îñòðîâ íà êîòîðîì 1000 æèòåëåé, êàæäûé èç êîòîðûõ ëèáî âñåãäà ãî-

âîðèò ïðàâäó, ëèáî âñåãäà ëæåò. Âñå æèòåëè îñòðîâà âñòàëè â êðóã ëèöîì ê öåíòðó, è êàæäûé ñêàçàë
ïóòåøåñòâåííèêó, ÿâëÿåòñÿ ëè ëæåöîì åãî ñîñåä ñïðàâà. Íà îñíîâàíèè ýòèõ ñîîáùåíèé ïóòåøåñòâåí-
íèê ñìîã îäíîçíà÷íî îïðåäåëèòü, ñêîëüêî ëæåöîâ íà îñòðîâå. À ñìîæåòå ëè Âû?
6. Äâîå èãðàþò â ñëåäóþùóþ èãðó: ïåðâûé âûïèñûâàåò â ðÿä ïî ñâîåìó æåëàíèþ áóêâû À èëè Á

(ñëåâà íàïðàâî, îäíó çà äðóãîé; ïî îäíîé áóêâå çà õîä), à âòîðîé ïîñëå êàæäîãî õîäà ïåðâîãî
à) ìåíÿåò ìåñòàìè ëþáûå äâå èç âûïèñàííûõ áóêâ èëè íè÷åãî íå ìåíÿåò;
á) ìåíÿåò ìåñòàìè ïîñëåäíþþ áóêâó ñ ëþáîé èç íàïèñàííûõ ðàíåå èëè íè÷åãî íå ìåíÿåò.
Ïîñëå òîãî, êàê îáà èãðîêà ñäåëàþò ïî 2009 õîäîâ, èãðà çàêàí÷èâàåòñÿ. Ìîæåò ëè âòîðîé èãðàòü òàê,
÷òîáû ïðè ëþáûõ äåéñòâèÿõ ïåðâîãî èãðîêà â ðåçóëüòàòå ïîëó÷èëñÿ ïàëèíäðîì (ò. å. ñëîâî, êîòîðîå
÷èòàåòñÿ îäèíàêîâî ñëåâà íàïðàâî è ñïðàâà íàëåâî)?
7. Íà ïëîùàäè ñòîÿò 100 ñòîëáîâ, ëþáûå äâå ñîåäèíåíû ðîâíî îäíèì ïðîâîäîì. Ýëåêòðèê Ïåòðîâ

ïîêðàñèë ïðîâîäà â êðàñíûé è çåëåíûé öâåòà. Ïîñëå ýòîãî ñ÷åòîâîä Ñèäîðîâ íà êàæäîì êðàñíîì
ïðîâîäå íàïèñàë, ñêîëüêî çåëåíûõ ïðîâîäîâ èìåþò ñ íèì îáùèé êîíåö. Ìîæåò ëè ñóììà âñåõ íàïè-
ñàííûõ ÷èñåë ðàâíÿòüñÿ 233333?


